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* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.

« Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

I. TETEL (30 pont)
5p | 1. Igazold azi*°%® = log, 0,5 egyenlGséget .
5p Legyenek x; és x, az x2 — 3x — 2 = 0 egyenlet gyokei. Bizonyitsd be, hogy x? + x3 < /170.

2.

5p |3. Oldd meg R -benaz 9* — 2 -3* — 3 = 0 egyenletet.
5p [4. Hatirozd meg annak a valdszinliségét, hogy az A = {a, b, c,d, e, f, g} halmaz egy részhalmaza
legalabb 5 elemet tartalmaz.
5p | 5. Az xOy rendszerben tekintsiuk az A(2,3), B(5,1) és C(3,—5) pontokat. Hatarozd meg az ABC
haromszog A pontjabol indulé oldalfelezéjének hosszat!

T sin(x+y)+sin(x—y)
5p |6. Adottak x,y € (0, Z)' Igazold a c0s(xt7)+cos(r—y)
Il. TETEL (30 pont)

= tg x egyenldséget.

a 0 b
1. Adottaz A = {( 0 1 O) € M3(R)|a? + b? = 1 halmaz.
—-b 0 , @ .
s 003
5p |[a) Bizonyitsd be,hogyal 0 1 0 | matrix eleme az A halmaznak!
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- — 0 et
5 5

5p |b) Bizonyitsd be, hogy barmilyen U,V € A matrixok eseten U - V € A.

5p |c) Bizonyitsd be, hogy barmilyen U € A maétrix esetén U~* € A.

2. Tekintsiik az M = [0; ) halmaztésazx @y = x + 9y — 6@ barmilyen x,y > 0 esetén,
képlettel értelmezett " @ " miiveletet.

5p (a) Bizonyitsd be, hogy 4 @ 9 = 49.

5p [b) Oldd meg M -benaz x @ 1 = 10 egyenletet.

5p |c) Vizsgald meg, hogy a" @ " miiveletre nézve van-e semleges eleme az M halmaznak?

I1l. TETEL (30 pont)

1. Adottaz f:R - R, f(x) = Vx2 — 4x + 5 fliggvény.

5p [a) Bizonyitsd be, hogy az f'(x) = 0 egyenletnek csak egy val6s megoldasa van.

5p | b) Hatarozd meg az f fliggvény monotonitasi intervallumait.

5p |c) Bizonyitsd be, hogy £(1,99) + £(2,01) < f(1,97) + f(2,03).

2. Legyenek f, g: R — R olyan fliggvények, melyek az f (x) = x cos x + sinx és g(x) = xsinx
Osszefliggesekkel vannak értelmezve.

5p |a) Bizonyitsd be, hogy a g fliggvény az f fliggvény egy primitiv fuggvénye.

5p | b) Szamitsd ki: [Z £ (x) Inx dx.

5 19 szamitsd ki: fl\gxf(xz)lnxdx.
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